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1. (1.1) Soit A une K-algébre associative de dimension fi
nie de radical de Jacobson R(A) telle que B=A/R(A) soit sé
parable (ie, BL=B®L est semi simple pour toute extension L
de K). Le theoreme principal de Wedderburn assure l'exis

tence d'une sous algébre S de A isomorphe a4 B telle que
A=S®R(A) (voir |2]).

(1.2) Soit A une K-algébre de Jordan unitaire. La
somme de tous les idéaux quasi inversibles de A est un
idéal quasi inversible de A appellé radical de Jacobson-
McCrimmon de A et est noté R(A) (voir |3| et |10]).

De méme que dans le cas associatif on a un theoreme
principal de Wedderburn pour les algébres de Jordan (voir

171).

(1.3) Une C-algébre est dite normée si 1l'espace vecto
riel sous jacent est normé et, |labll £ llall lib]l Va,b€A. -
Elle est dite compléte si 1l'espace normé A est un Banach.
Si A est une C-algébre de Jordan normée compléte alors
R(A) est un idéal férmé (voir |6|). Et par suite A/R(A)
est une algébre de Jordan normée compléte sans radical.
Pour plus de détails sur les algébres de Jordan normées

complétes voir |6].

Soit A une C-algébre associative (resp. de Jordan)
unitaire, si a est un élément de A, on note SpA(a) l'ensem
ble des éléments X\ de C tels que a - Al non inversible. On
dit que A est & spectre fini si SpA(a) est fini, Va €A.

2. Dans |7| on trouve un exemple d'une algébre locale arti
nienne qui ne posséde pas la décomposition de Wedderburn.

THEOREME: Une algébre artinienne unitaire posséde la décom
position de Wdderburn si et seulement si elle est isomor-

phe & une somme directe finie d'algébres de matrices sur

des algébres artiniennes locales qui possédent la dite
décomposition.




Pour la demonstration on montre que si A artinienne
et se décompose alors A=A1@A2@...®Ar ou les Ai sont des al
gébres artiniennes qui se décomposent et les Ai/R(Ai) sont
simples. Puis on montre gque si A est artinienne et se dé
compose et A/R(A) est simple alors A est isomorphe & M(L)
ou L est artinienne locale et se décompose. La réciproque
est triviale.

3. Feldman |1], montre que si A est une algébre de Banach
sur C unitaire et A/R(A) est de dimension finie, alors il
existe une sous algébre de Banach S de A qui est homéomor
phe a4 A/R(A) et A=S®R(A). On a un résultat analogue pour
les algébres de Jordan.

THEOREME: Soit A une C-algébre de Jordan normée compléte

unitaire telle que A/R(A) soit de dimension finie sur C,

alors il existe une sous algébre férmée S de A homéomorphe

a2 A/R(A) telle que A=S@R(A).

Pour la demonstration on utilise les mé&mes téchniques

que celles utilisées par Penico en dimension finie dans
|7]. On réduit le probléme au cas ol A/R(A) est simple.
La structure des C-algébres de Jordan simples de dimen
sions finies etant entierement déterminée par le théoreme
de structure d'Albert (vqir |3]). Et nous avons montré
le résultat dans chaque cas. La demonstration de Penico
nous a facilité la tache.
4. Soit A une C-algébre de Banach & spectre fini alors
A/R(A) est semi simple & spectre fini, donc de dimension
finie (voir [4]|). Et par suite posséde la décomposition to
pologique de Wedderburn. Pour les algébres de Jordan on a
pas un résultat analogue. Si V est un C-espace de Banach,
et f une forme bilinéaire symétrique continue, 1l'espace
vectoriel CxV muni du produit: (N,x)(f,y)=&¢n+f(x,y)7gx+
&+y), est une C-algébre de Jordan normée compléte, la norme
est définie par: | (of,x)|l=]o¢}+]x
J(V,f). On montre facilement que J(V,f) est & spectre fini
et R(J(V,f)):{xev/ £(x,y)=0 Wy eV ), et posséde la décompo
sition topologique de Wedderburn si et seulement si

. Cette algébre est notée

R(J(V,f)) est supplémenté topologiquement dans V.

On considére 1l'espace de Banach Zl des suites comple
xes sommables, alors il existe un sous espace de Banach y
de Cl de dimension infinie tel que Ql/Y soit isomorphe a
Cz (l1'espace des suites complexes a carrés sommables)

. . i 1 2
(voir [5]). Si X=(x_)_ et 2Z=(z ) sont deux éléments de ¢
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on pose h(X,Z)= Z:Xn z,, alors h est une forme C-bilineai
re symétrique continue sur .

Si X et Z appartiennet & Zl, on pose f(X,Z):h(i,i) ol
X et 2 désignent les classes de X et Z modulo le sous espa
ce de Banach Y de @1. On montre aisement que f est une
forme C-bilineaire continue sur Zl. 2
THEOREME : i&[l,f) est une C-algébre normée compléte a spec

tre fini qui ne posséde pas la décomposition topologique

de Wedderburn. .

En effet on a R(J(¢Y,£))=Y n'est pas supplémenté
topologiquement dans Ql. Sinon, son supplémentaire sera
isomorphe a el (Du fait qu'un sous espace de Banach de (1
de dimension infinie supplémenté topologiquement dans Zl
lui est isomorphe. (voir |5|)). Ce qui ne peut avoir lieu
car un supplémentaire topologique de Y est isomorphe a €2
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