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Introduccién .

Es bien conocido el interés del Teorema de Prokhorov por su —--
aplicacién al cdlculo de probabilidades y a ia construccién y de-
terminacién de existencia de medidas cilindricas .

En 1973, L.Schwartz [ 3] dio un teorema de existencia del li—
mite proyectivo para medidas finitas, de Radén de tipo (K), en -
espacios topolégicos separados ; mejorando asi los trabajos ini—
ciales realizados por el propio Prokhorov (1956) y por Chorksi
(1958) , Bochner (1960) y Métivier (1963) .

Posteriormente, en 1979, B.Rodriguez Salinas y P.Jiménez Gue—
rra [ 21 consiguieron generalizar este resultado a un sistema -
proyectivo (E’Ei’nij’ Tl-i,/ui) de espacios topolégicos arbitra-
rios (separados o no), dotados de medidas Mys BO necesariamente
finitas, de Radén de tipo (3@1) , siendo cada ;\@i una familia
arbitraria de conjuntos cerrados . Se dan en [2] condiciones ne
cesarias y suficientes para que el limite proyectivo de las medi-
das M, exista y sea una medida de Radén de tipo (M), donde -
M’ es la familia de los subconjuntos cerrados de los He)g: sien
do J¢ una familia filtrante (c) de conjuntos cerrados, regulares
para lLa topologia relativa, cuyas proyecciones son cerradas (o ce
rradas en ITi(E)), y de medida 'ui(TTi(H)) finita, para i sufi—

cientemente grande (dependiente de He¢)}@) .

Clasificacién segin AMS 1980 : 28C15 .
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En el presente extracto presentamos un teorema de este tipo,
pero con hipétesis aln mds débiles para los conjuntos H¢JE
pues no hace falta que sean regulares para la topologia relati-
va, y tampoco se pide que sus proyecciones sean cerradas. SI se

exige, en cambio, que /Ai( TTiJ_(HJ.))<+-o, para jzi y Hje}ej.

E1l autor desea manifestar su agradecimiento al Dr. D. Pedro
Jiménez Guerra, Catedrdtico de Andlisis Matemdtico de la Univer
sidad Nacional de Educacién a Distancia, por toda la informa—

cidén y las orientaciones proporcionadas sobre el tema .

Preliminares .
Denotaremos por I un conjunto dirigido ; para cada i¢I , ——
(Ei’Ti) serd un espacio topolégico, Dei una familia de conjun-
°F .
tos cerrados de Ei » ¥ Myt Bi’ d(Ti) —————» & una medida -
de Radén de tipo (xi) (ver € 1) .

Supondremos que, para cada par (i,j)€ IxI tal que i<j ,

nji es una aplicacién continua de Ej en Ei’ siendo I'Tii-Id;
. 3333 - . .
y que, si kzjzi , entonces ]Tik nij I'Tjk

- = ‘ - i i
Pondremos E = lim E, ((xi)ieI Z:I Ei/ nij(xj) x, si j?l&;
denotaremos por ﬂ'i: E ————— Ei (i¢I) las proyecciones canéni—

cas; y por T la topologia menos fina en E que hace continuas -
las [T, .
1 ~
Supondremos que }6 es una familia filtrante (< ) de conjun-
tos cerrados de E , tal que, para cada H«X, /"1(”.1(“)) <40 -
para algin 1i¢I 3 9«2’ serd la familia de los conjuntos cerrados
H’ de E que estdn contenidos en algin H¢) (dependiente de H').

Decimos que una medida M B= §(T) ———-»:R"' es limite pro

yectivo de las medidas (/“i)iel si My T'I;(,.«), para todo ieI .
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TEOREMA .
Supondremos gue ,u_l(/’Tij(Hj))<+oa , para todo (i,j)eIxI -
tal que i<j , y para todo Hjéjﬁj . _

Consideramos la aplicacién A: P(E) — R+ dada por

N(A) = 1im u (/T.(4)) = Inf u°(77.(4)) , donde
A(A) ieIlul i ) ieI/ul i

/u;(B) = ;uf%< Inff,ui(cin Hi) / acGe Tiﬁ (Bc E » iel) .
i1 _

Existe una medida u 13 24(T) ——— at , de Radén de tipo
(3¢’) , limite proyectivo de las medidas (/ui)iel , si y sélo -
si se verifican :

1) Todo He¥: és )-compacto .
2) Para todo ¢>0, todo ie¢eI y todo Hie,')@i , existe Hedd tal
que p (H) SN (H)) +¢ .

Ademds, si esta medida existe, es dnica, y se verifica que
/.((H’) = A(H') = inf/ui(l'}'.l(ﬁ’)) , para todo H'<)’ .

icI
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